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NB : la rédaction ne devra pas dépasser 4 pages.

THEME : RECHERCHE DES SOLUTIONS DE L'EQUATION a’=b"

1. Proposer quelques couplesh) solutions de cette équation (dont au moins urs daquel
a oub soit strictement négatif).

On s'intéresse désormais aux seuls couples destéetement positifs.

, In In
2. Démontrer:a° =b* = _asz.
a

3. On considére la fonctior : x — Inx définie sur]0,+oo[ .
X

a. Etudier les variations de
b. Discuter du nombre de solutions de I'équatidix) = mselon les valeurs da.

On désigne padl'ensemble des coupleslf) tels que 0 @< b eta’ =b?.

4. Al'aide de la question 3., montrer dae contient qu'un seul couple d'entiers.

5. Soit (@,b)dS; par définition de5 on a dond/a> 1 et on posé‘2 =1 +yavecy> 0.

Montrer qu'alors a= (1 +y)* etb = (1 +y)*"™V .

6. On poseT ={( (L +y)*¥,@ +y)*'™ |y > 0}; démontref =S
(indications: On a déja montr& [0 T: ou cela ? Démontrefr [ Sapres avoir étudié le
sens de variations de: x — (1 +x)"™ et dg8 x> (1 +x)*"*sur]0,+o ).

7. Le graphique ci-joint représente les fonctiGng etS3.
a. Préciser quelle courbe représente quelle fonction.
b. Déterminer graphiqguemehtlorsquea = 1,5 .
c. Déterminer graphiquemewtpour le coupled,b) précédent.
d. Déterminer graphiquement le coupébj correspondant = 2, et vérifier a I'aide des
valeurs exactes deet deb.



REPRESENTATION GRAPHIQUE DES FONCTIONS f, aetpf.




